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Partie A

On considére la fonction f définie pour tout x € (4 ; 10] par f(x) = In{8x* - 1).
On admet que la fonction f est dérivable sur [4; 10] et on note [’ sa fonction dérivée.

1. Montrer pour tout x€ [4; 10}, ona:

24 x2
2x-1)4x2+2x+1)"

flix) =

2. a. Endéduire que f est croissante sur |4 ; 10].

b. Montrer que, pourtout x€ [4; 10], ona:

1< flx<10.

3. On définit la fonction g définie pour tout x € [4; 10] par g(x) = flx) — x.

On admet que g est strictement décroissante sur son ensemble de définition.

a. Montrer que, sur 'intervalle [4 ; 10], I'équation g(x) = 0 admet une unique so-
lution .

b. Déterminer un encadrement a 10~ prés de a.
Partie B
On admet qu’on peut définir la suite (u,,) par up = 5 et pour tout entier naturel i, par . =
flug), ou festla fonction étudiée 4 la partie A
1. Donner une valeur approchée de u; a 10! pres.

2. a. Montrer, 4 ['aide d'un raisonnement par récurrence que, pour tout n € i, ona:

4<u, <u,, <10.
b. En déduire que la suite (1) converge.

3. Monitrer que la suite (1, ) converge vers le nombre a, défini dans la partie A.



