TS LOGARITHME feuille 705a

Dans tout le probléeme, on se place dans un repére orthonormal [D; T, T] L'unité gra-

phique est 2 cm.
Partie I : Etude d'une fonction g

Soit g la fonction définie sur |0 ; +oo| par:
glx)=xlnx-x+1

et ¢ sa représentation graphique dans le repére [D 1, T}

1. Etudier les limites de g en 0 et 40c.

2. Etudier les variations de g. En déduire le signe de g (x) en fonction de x.

3. Onnote %€’ lareprésentation graphique de la fonction x — In x dans le repére [D; i, ] ] .
Montrer que % et ¢’ ont deux points communs d'abscisses respectives 1 et e et que,
pour tout x élément de [1;e],ona:

xInx—-x+1<Inx

On ne demande pas de représenter € et €".
4. a. Calculer, al'aide d'une intégration par parties, l'intégrale :

jzf (x=1)Inxdx
1

b. 5Soit A le domaine plan défini par:

A={M(x;y);1<x<e et gx)<y<Inx}

Déterminer, en cm?, I'aire de A. Donner une valeur décimale approchée a 102
prés de cette aire.

Partie 11 : Etude d'une fonction f.

Soit f la fonction définie sur |1 ; 4oof par:

1
ftxj—ﬁlnx

1. Etudier les limites de f en +oc et en 1. Pour I'étude de la limite en 1, on pourra utiliser
un taux d'accroissement.

2. Déterminer le tableau de variation de f. On pourra remarquer que f' (x) s'écrit faci-
lement en fonction de gix).

3. Tracer la courbe représentative de f dans le repére [D; T, __:']



