TS COURS SUITES feuille 1

A GENERALITES

2- suites bomeées , minorées majorees

une suite (¥, ) est minorée 5511l existe un réel m tel que pour tout entier n

]

m= U

n

une suite ( u, )est majorée ssiil existe unréel M tel que pour tout entier n :

n

u, = M

]

une suite ( #, )estbornée ssiil existe unréel M et un réel m tel que pour tout entier n :

m= u, = M

ol —_—

3- sens de vanation d' une suite

1A
=

n

une suite ( 4, ) estcroissante ssi pour tout entiern: U,

une suite ( ¥, ) est dé croissante ssi pour tout entiern: 4, =

methodes :
a- on ¢tudie le signede  w,., - 9w,
b-s1 wu, ={{n) on étudie le sens de varation de fsur [0 +oo [

I
. = 1
c- si pour tout entiern, #, >0 on peut comparer ;—+ et 1

M, .
~— =lalors{ 4, )estcroissante

s pour tout entier n |

'

- N [ " -

s pour tout entier n, — =] alors [ u, )estdécroissante
1)
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B SUITES ARITHMETIOQOUES

une suite ( u, ) est arithmétique ssi i1l existe un réel r tel que pour tout entier n

n

M., - u, =r _ restappelé laraison de la suite arithmétique
pour toutentiern: W, = U, + nXr
pour toutentierp: wu, = u, + (p—n)xr

somme des termes d' une suite arithmeétique

(n4+1)(2y+u,)
2

L

n
§ = Z“& = wu, + M, t....+t u, =
k=)

o nombre de termes x| 1 er terme +dernier terme )
en général : S, = >

C SUITES GEOMETRIQUES

Une suite (¥, )est géométrique ssiil existe un réel g non nul tel que pour tout entier n :

"

W,.. = gqxXu, . qestappele laraison de la suite géométrique .
pour tout entiern: U, = uXg
pour toutentierp: U, = u,xg""

somme des termes d' une suite  géomeétrique : pour q # |

L
S, = Z“k = w, + wuw, +_ ...+ M, = yx
k=0

nombrede termes

engénéral : S, = []errerme}x]_ ]
—q
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D LIMITES DE SUITES

Une suite (4, ) converge versunréel o ss1 pourtoutréel r>0 | lintervalle[a-r; a+r]
contient tous les termes de la suite { ¥, )& partir d' un certain rang

on note lim (u,) = ¢
=
. 1
par exemple  lim (=) =0
n—+m M

Une suite ( u, ) diverge vers +oossipourtoutréel A | wu, >A apartir d un certain rang

. 2
par exemple lim (n") = 4+

H— e

Une suite (  u, ) diverge ssi elle n' a pas de limite ou si elle diverge vers +ooou - +@
- I' L
sig=1 alors MG = +o
H— 4

si -l<gq<l alors ﬂl_iff'ﬂq" =0

théoréme de comparaison :

lim (v,)

siapartird' un certainrang : v, = U, etsi + @
i —
alors lm (u,) = 45
=
théoréme des gendarmes :
sidpartird' un certainrang: v, = ¥, = w, etsi "]_11111{""3 = a
et Hm(w) - o o lim (u,) - ¢

H— e R— -
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sl une suite (¥, ) estcroissante et non majorée alors elle  diverge vers +oo
siune suite (¥, ) estdécroissante et non minorée alors elle diverge vers -«
siune suite (., ) estcroissante et majorée alors elle convergente

siunesuite (¥, )estdécroissante et minorée alors elle convergente

st u, =f{ wuw, ),si( u, ) converge versu ,sifestcontinueen u

alors o est solution de I' équation fix) = x

E SUITES ADJACENTES

lessuites ( u, ) et( v, )sontadjacentesssi ( u, )estcroissante,

limv,—u, _g

=kt

( Vv, )estdécroissante ( ou bien le contraire ) et

s lessuites ( 4, )et( Vv, )sontadjacentes alors elles sont convergentes et ont la méme

limite



