TS SUITES

EXERCICE 1 7 points

Soit f la fonction définie sur [0 ; +aof par

fix)= xe™".
On note I la courbe représentative de la fonction f dans un repére orthonormal
(D. T, }'] (unité graphique : 10 cm).
Partie A
1. a. Déterminer la limite de f en +oc.

b. Etudier les variations de f et dresser son tableau de variations.

c. Construire I' dans le repére {I'J. 1,]

,J'équation f{x) = m admet deux

1
2. a. Montrer que, pour tout réel m de IEI-: -
=

solutions.
. 1 .
b. Danslecas ol m= re on nomme a et fles solutions (avec a < f).

Déterminer un encadrement d"amplitude 10-% de a.

1
c. Résoudre I'équation f(x)=mdanslecasoim=0etm= —.
e

Partie B
1. On considére la suite (u,) définie sur M par

{uu = o

—u
lin+l = LnE "

, pour tout entier naturel n
ol & est le réel défini 4 la question A. 2. b.

a. Montrer par récurrence que, pour tout entier naturel n, uy = 0.
b. Montrer que la suite (uy) est décroissante.

c. La suite (1) est-elle convergente ¥ 5i oui, déterminer sa limite.

2. On considére la suite (wy) définie sur M par wy = Inwy,.
a. Montrer que, pour tout n entier naturel, on a g = We — Wa=1.
b. Onpose Sy =up+uy +---+ Uiy
Montrer que 5, = Wy — Wy41.
¢. En déduire . IE-T.I. S
3. On considére la suite (vy) définie sur M par son premier terme vy (vg > 0) et,

pour tout entier naturel n, rp. = vye” ™,

Existe-t-il une valeur de 1y différente de a telle que, pour tout n = 1, on ait
Uy = !l'ﬂ?
Si oui, préciser laguelle.
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