TS SUITES feuille 153

On considére la suite (w,) a valeurs réelles définie par wy = 1 et, pour tout entier naturel n,

Iy
Hp+8

Hpt1 =
Partie A : Conjectures

Les premiéres valeurs de la suite (u,) ont été calculées a l'aide d'un tableur dont voici une capture
d’écran :

A B
1 n Ly
2 0 1
3 1 011111111
4 2 0,013 698 63
3 3 00017094
i 4 000021363
7 3 26703E-05
] 6 3,3379E-06
9 7 4,1723E-07
10 | 8 52154E-08
11 9 6,519 3E-09
12 | 10 B,1491E-10

. Quelle formule peut-on entrer dans la cellule B3 et copier vers le bas pour obtenir les valeurs
des premiers termes de la suite (u,)?

]

. Quelle conjecture peut-on faire sur les variations de la suite (1) ?

L

. Quelle conjecture peut-on faire sur la limite de la suite (u,)?

4. Ferire un algorithme calculant nesy.

Partie B : Ftude générale

1. Démaontrer par récurrence que, pour tout entier naturel n, w, =0.
2. Ftudier les variations de la suite (u,).

3. Lasuite () est-elle convergente? Justifier.

Partie C : Recherche d'une expression du terme général

On définit la suite (v,) en posant, pour tout entier naturel n,

T
Up=14=—
Uy

1. Démaontrer que la suite (v,;) est une suite géométrique de raison 8 dont on déterminera le
premier terme.

2. Justifier que, pour tout entier naturel n,

T
Wy = T
3. Déterminer la limite de la suite (1)
4. On cherche dans cette question le plus petit entier naturel n; tel que, pour tout entier naturel
n supérieur ou égal a iy, uy < 1078,
Justifier I'existence d'un tel entier iy et déterminer sa valeur.



