TS NOMBRES COMPLEXES feuille 77

Dans le plan complexe 9 rapporté au repére orthonormal direct {0, u, F] unité
graphique 4 cm, on considére les points A, B, C, D d'affixes respectives
Za=2, =i, zZg=-1+i, zZpn=1+L

On fera une figure qui sera complétée au fur et 3 mesure de I'exercice.

1. Soitla fonction f de 22 - {B} dans 2* qui au point M d'affixe z associe le point
M d'affixe 2’ ol

a. Développer (z+1—-i)(z—1—1).
b. Chercher les points M vérifiant f(M) = M et exprimer leurs affixes sous
forme algébrique puis trigonomeétrique.

2. a. Montrer que, pour tout z différent de i,
12| =

BM'
et que, pour tout z différent de i et de 2i,

arg(z') = {ﬁf. m] + g (modulo?).

b. Déterminer et construire I'ensemble (E) des points M d'affixe z tels que
I2]1=1.
¢. Déterminer et construire I'ensemble (F) des points M d'affixe z tels que
arg(z') = g (modulo  2m7).
1
3. a. Démontrer que ' —i = — et en déduire que |z —i| x|z —i| = 1, pour tout
z—i
complexe z différent de i.
b. Soit M un point du cercle % de centre B et de rayon % Prouver que le

point M' d'affixe 2’ appartient 4 un cercle de centre B et de rayon 4 déter-
miner.



