TS NOMBRES COMPLEXES

Le plan complexe est rapporté & un repére orthonormal direct [D. ; _.] [unité gra-
phigque : 6 cmy].

I

On considére la suite (a@,) de nombres réels définie par aj = E et, pour tout entier
an B 3

naturel n, @y = @y + e Pour tout entier naturel i, on appelle My le point du

cercle ¥ de centre O et de rayon 1 tel que 'angle {: OM, } dit pour Mesure ay.

1. Placer les douze points Mp, My, Mz, ..., M.

2. On appelle z, 'affixe de M,,. Montrer que, pour tout entier naturel n, on a
I'égalité : z, = el3+3F),

3. a. Montrer, pour tout entier naturel n, les propriétés suivantes :

+ les points My et My, sont diamétralement opposés;
+ les points My et My 2 sont confondus.

b. Montrer que, pour tout entier naturel n, on a I'égalité zy.4 = E_? Zn-
En déduire que la distance M, M, ,4 vaut -.,-"'Epuis que le triangle
My Mp+4 Mp+a, est équilatéral.
On admettra que tous les triangles équilatéraux avant pour sommets des
points My sont de la forme My Musa Ma+s.

4. Douze cartons indiscernables au toucher, marqués My, bM;, Mz, ---, M;; sont
disposés dans une urne. On tire au hasard et simultanément trois cartons
de l'urne. Calculer la probabilité d obtenir les trois sommets d'un triangle
équilatéral.
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