TS NOMBRES COMPLEXES feuille 63

Le plan complexe est rapporté 4 un repére orthonormal direct [G, LT, F) unité gra-

phique 8 cm.

On appelle A le point d'affixe —1 et B le point d'affixe 1.

On appelle £ I'ensemble des points du plan distincts de A, O et B.

A tout point M d'affixe z appartenant a 'ensemble £, on associe le point N d'affixe
22 et le point P d'affixe z*.

1. Prouver que les points M, N et P sont deux & deux distincts.

2. On se propose dans cette question de déterminer I'ensemble % des points M
appartenant a £ tels que le triangle M NP soit rectangle en P.

a. Enutilisant le théoréme de Pythagore, démontrer que MNP estrectangle
en P sietseulementsi|z+ 17 +|z/* = 1.
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b. Démontrer que |z+1|% + |z|* = 1 équivaut & [z + E] ‘ Z+ E] =T

¢. En déduire 'ensemble % cherché.

3. Soit M un point de & et z son affixe, On désigne par r le module de z et a
l'argument de z, a €] = ; m|.

a. Démontrer que I'ensemble & des points M de & tels que I'affixe de P soit
un réel sirictement positif est la réunion de trois demi-droites (éventuel-
lement privées de points).

b. Représenter les ensembles %€ et % dans le repére [D, u, T;]

c. Déterminer les affixes des points M de £ tels que le triangle MNP soit
rectangle en P, 'affixe de P étant un réel strictement positif.



