TS MATRICE feuille 19

Soit A la matrice carrée de Jl, (R), A=

W= |
O\ O\ | —

I= ( (1) (l)) la matrice unité et O la matrice nulle de M , (R).

Calculer A2.

Montrer qu’il existe trois entiers relatifs , v, w non tous nuls tels que :
uA2 +vA+wl=0. 0,75 pt
a. Montrer par récurrence, que pour tout entier naturel », il existe un réel
a, tel que :
A"=a,A+(l1-a,)l.

Par convention, on pose A? =1. 0,75 pt

1

b. Montrer que pour tout entier naturel n, a,., == a, +1. 0,75 pt

c. Pour tout entier naturel n, on pose b, =a, —2. Montrer que la suite

(b,) est une suite géométrique dont on déterminera la raison et le premier

terme b, aa
d. Expri i
- EXprimer b, , puis a, , en fonction de ». 0,75 pt
El Donner Iexpression de la matrice A” en fonction de n sous la forme
i B
A" —_ n n
('Y,, 5, J 0,75 pt

E1 Montrer que les suites (@), B,)» (v,) et (3,)
n

' - sont convergentes et
déterminer leur limite respective a, f3, vy, &

0,75 pt



