EXERCICES ARITHMETIQUE feuille 42

Exercice 25

Démontrer que pour tout entier naturel n, 5" — 14" est divisible par 11.

Exercice 26

a) Démontrer que pour tout entier n, n” est congru soit a 0, soit a 1, soit a 4, modulo 8

b) Résoudre alors dans Z I'équation : (n+3)* -1 =0 (mod 8)

Exercice 27

a) Quels sont les restes possibles de la division de 3" par 117

b) En déduire les entier n pour lesquels 3" + 7 est divisible par 11.

Exercice 28

Déterminer les entiers n tels que 2" — 1 est divisible par 9.

Exercice 29
x est un relatif.
a) Déterminer les restes de la division euclidienne de x* par 9 selon les valeurs de x.

b} En déduire que pour tout relatif x :
s x' =0 (mod 9) équivaut a x = 0 (mod 3).
e ' =1 (mod 9) équivaut a x = 1 (mod 3).
e x' =8 (mod 9) équivaut a x = 2 (mod 3).
c) x,y, z sont des relatifs tels que : x* + 37 + = est divisible par 9.

Démontrer que I'un des nombres x, y, £ est divisible par 3.

Exercice 30

a) Déterminer |’ensemble &£, des entiers relatifs x tels que le nombre n = x? + x — 2 est
divisible par 7.

b) Déterminer I’ensemble &, des entiers relatifs x tels que le nombre n = x* + x — 2 est
divisible par 3.

¢) k est un relatif. Vérifier quesi x = 1 + 21k ou x = -2+ 21k alors n=x" +x-2
est divisible par 42.



