TS DENOMBREMENT feuille 11

55.a. Pour n entier naturel, développer les puissances
(x+ 1)"et(x - 1)~
b. En déduire les sommes :

R=1+2C}+22C% + ... + 2*C5 + ... + 2°C¥®
S=14+3C)+3C2+.. +3C:+..+3%C
T=1-Co+Ci—=Ch+ ..+ (=1)C!+

.+ (=1)"C;

58. Soient n et p deux entiers naturels tels que :
1spgn
a. Ecrire sous la forme d’une somme de deux coefficients bino-
miaux, les nombres :
Chiin B3, BB ., O0%
(Utiliser la formule 2 du cours. )

I=n

b. En déduire I'égalité : C:} = Z C’.

lwp
¢. Traduire cette égalité par une propriété des nombres du trian-
gle de Pascal.

57. Soient n et p deux entiers naturels tels que :
1<p+1 <n

1. Démontrer, par une méthode calculatoire, I'égalité :
G =GOS +2C1 + €8s
2. On forme un comité de p membres choisis parmi n person-
nes dont M™ A et M. B.
Quel est le nombre de comités :
a. contenant M™ Aet M. B ?
b. ne contenant ni M™ A niM. B ?
c. contenant M™ A ou bien M. B ?

3. En déduire une démonstration de caractére combinatoire de
I'égalité du 1. '



