TS APPROFONDISSEMENT feuille 2

On rappelle la définition de la convergence d’ une suite :

La suite (u, ) convergevers| ssi Ve>0,3ny €N tel que

n=n, = |u, — Il < ¢

EXERCICE 1

Soit (u, ) une suite d’ entiers naturels qui converge , montrer que la suite (u, )

Est stationnaire a partir d’ un certain rang

EXERCICE 2

Soit a<betlessuites (u, ) et (v, ) définies par:

— _ _ Un +vp _
Uy =a vy =b Unyr = = Un+1 = /Un+1Vn

Montrer que les suites convergent vers une limite commune et exprimer cette

Limite a I’ aide de I’ unique réela € ] 0 ;% [ tel que cos a =%

EXERCICE 3

Pour tout entier n strictement positif , on considere le polynéme :

Pyx) = x™+ x" 1+ +x-1

1) Montrer que le polyn6me P, admet une unique racine positive a,

2) MontrerqueVn € N* PB,(a,+1) <0 , Endéduire le sens de variation de la
Suite (@, ) etdémontrer qu’ elle converge

3) Simplifier I’ expression de P,(x) pour x # 1 et en déduire la limite de la suite ( a;, )
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