TES LOGARITHME feuille 21
EXERCICE 4 (6 points)

On admettra que les fonctions considérées dans cet exercice sont dérivables sur I'intervalle
10; +eol.

Soit la fonction f définie sur I'intervalle J0 ; +eo[ par f(x)=(2—-Inx)Inx.

La figure ci-dessous donne la courbe représentative C; de la fonction f dans un repére

orthonormal (O;T, j).

La courbe Cf coupe I'axe des abscisses en A(1 ; 0) et en B.

La tangente en C a la courbe C; est paralléle a I'axe des abscisses et la tangenteen Aa la
courbe C; coupe I'axe des ordonnées en D.
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1. Déterminer I'abscisse du point B (la valeur exacte est demandée).
Calculer la limite de fen 0 et la limite de f en +oo.
3. Onnote f'lafonction dérivée de fsur]0 ; +oo|.

N

. , . , 2(1-Inx)

a) Démontrer que pour tout réel x de l'intervalle ]0 ; +oo[, f'(X)=———=.

b) Déterminer les coordonnées du point C et I'ordonnée du point D (les valeurs exactes
sont demandées).

4. a) Soit la fonction g définie sur I'intervalle ]O ; +oo[ par g(x):x[f (X)+2In(x)—4].

Démontrer que g est une primitive de f sur I'intervalle ]JO ; +oo[.
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b) Calculer L f (X)dx et donner une interprétation géométrique de cette intégrale.
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